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Omdfticas Tuae Bibliothecae li- 
bros , quos hic Brixix retines , 
magnae illius , unde Vaticanam 
iniigni muniheentia adauxifti» 
reliquias , quoties invifo atque evolvo » 
CARDINALIS AMPLISSIME , eos prx- 
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fcrtim ciiriofis manibus ampIctSbor , quos 
veterum Tuorum in Florentina Abbatia 
fludiorum tcftes, comites ac duces fuifle, 
ex nota eorundem fronti , pro Saerse Cafi- 
nenlis Familia: more, inferipta comperio. 
Quam maxime autem paucis ab hinc die- 
bus admiratus fum & exofculatus, utpo- 
te qui Mathematicas facultates , fi quis 
alius, depereo , Euclidis elementorum vo- 
lumen, ubi, quot folia imprelTa, totidem 
alba ftudio Tuo compa(51:a deprehendi , 
in quibus nimirum nova: qua:dam Eucli- 
dis propofitionum demonftrationcs,quod 
diligentifiime Tuo calamo prxftitifti, ad 
Algorithmi leges apparerent . Volumen 
illud quo magis manibus verfabam , eo 
minus oculis meis credebam *, namque 
cum exploratum omnibus fit , nullum 
fuilTc literarum genus , cui vel a teneris 
annis egregiam operam non impenderis, 
attamen Te adamafic pra: emeteris Mathe- 
fim, ejufque intimos rcccflus pervafilTe, 
ex edito in eo volumine fpecimine con- 
jiciebam. Immcnfa vero voluptas me coe- 

pit, 



Digitized by Google 




( 5 ) 

pit , dum fingula 2 Tc in iis foliis dc- 
icripta attente perlegens , incidi in Pro- 
fofitionem zi. lib. Vll. , c[uam haudqua- 
cjuam contentus nova ea methodo dc- 
monftraflc , praeterea demonltrationem , 
qua ufus eft Euclides , ipfe omnium pri- 
mus , & ufque hodie folus , ceu man- 
cam & impcrfcdani redarguere non du- 
bitafti. Cum prxclarum hoc facinus dc- 
texiffem , illico omnibus gaudiis geftieris 
ad Te convolavi, atque incredibiliter ob- 
ilupui, dum fenfi, a Te rem ipfam ita te- 
neri , perinde ac fi heri & nudius tertius 
eidem vacaffes. Narrafti vero mihi, qua 
ratione quxfiioncm illam eo tempore, vi- 
ginti fcilicet quatuor annos vix natus , 
prasflantiflimo Mathematico per epifto- 
lam Florentix propofiicris', &: qua ratione 
Vir illc vere eximius propofirx quxfiioni 
pariter per epiftolam fatisfecerit \ demum- 
que in mandatis mihi dedidi , ut de ca 
ipfa quffdione judicium meum ipfe inter- 
ponerem. Rem difficilem, ut verum fa- 
tear , animus meus vehementer refugie- 
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bat ; at juffis Tuis non parere piaculum 
ducens, provinciam tandem fufccpi, fpe- 
rans , qua benignitate amplexus es Philo-- 
fophiam Senfuum Mechanicam , quam nuper 
Tuis fub aufpiciis evulgavi , eadem Te 
admilTurum opellam , quam modo offe- 
ro . Id unum certe conlequar , ut litera- 
rius Orbis miretur ingenii Tui acumen, 
quo in Mathematicis facultatibus ab in- 
cunte etiam aetate cxcelluifti , antequam 
fcilicet ftudia Sacra totum Te fibi vin- 
dicarent , quemadmodum totum modo 
vindicant , magna Brixianae urbis utili- 
tate , in qua fcilicet ita Epifeopum geris , 
ut literarum Patronus & Antiftes aeque 
cenfcaris , praefertim cum paucis ab hinc 
menfibus Graecos typos apud nos infti- 
tUeris , jamque fub praelo fudet Veterum 
Brixianae Ecciefiae Patrum CoIIedlio ea pa- 
pyri , & charaderum , nec non aerearum 
tabularum magnificentia, ut inter fplcn- 
didiores editiones, quibus aetas noftra glo- 
riatur, &cujufmodi elf Romana Operum 
S. Ephrem Syri Tuo juflu adornata , lo- 
cum 
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cum eidem ab Eruditis afCgnatum iri in 
dubium non revocemus . Ita pariter , 
PRINCEPS EMINENTISSIME,TuoftiL. 
dio Tuaquc munificentia ( dc qua tantuna 
aliquid delibabo hic breviter i nam ipfc 
mihi edixifii ^ ne laudes > qua?, innumera? 
profedlo funt , regiminis Tui Paftoralis re- 
cenferem ) nova Urbis hujusnoftraeCaihe- 
dralis inter nobiliora Italiae Templa locum 
modo obtinet , utpotc quas o^lo infignis 
magnitudinis , dc elegantia: columnis ad 
concamerati faftigii fuftentaculum inftru- 
<Sla jam vifitur } jamque pleraque portio 
marmorei laquearis feulptili opere exornati 
omnium oculos ad fe rapit ; fuaque nitet 
in fede Ara Maxima , quam ( Tua ipfa 
verba ulurpare mihi liceat ex epiftola 
nuncupatoria voluminis fecundi laudata: 
editionis S. Ephrem defumta ) ne Roma- 
nus cultus in principe a:dis ' parte defide- 
raretur, Roma una cum Candelabris, & 
Icone advehendam curalii > jamque de- 
mum perfe(5lo undique Presbyterio , Pon- 
tificale Sacrum tertio in ea Bafilica ha- 

a 4 bui- 
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buidi: omnia quam cico perfeceris» 

Brixia mirata cft , & miratur vehemen- 
tiffime : ac proinde ad a:ternam Poftero- 
rum memoriam in ea ipfa principe par- 
te e regione Throni Epifcopalis auguftum 
tanto Bcnefadlori Septem Virali auftorita- 
te monumentum erexit . Neque vero exi- 
mia hxc Tua munificentia intra Cathe- 
dralis Brixianas ambitum continetur , dum 
eam tcBantur etiam Palatium Epifcopale 
undique expolitum , & fumtuolis operi- 
bus audlum > Villa fuburbana, S, Euftachii 
dida , ad nitidiorem formam reda(Sla ; 
Salcfianaruni SantSlimonialium in Valle 
Camunica Afeeterium, originem Tibi de- 
bens , annuumque proventum » Ecclefia , 
qu 2 modo conftruitur , Patrum Oratorii 
S. Philippi Ara Magna, & leone donata . 
Romie autem tcftantur Vaticana Biblio- 
theca, Bafilica'& Palatium S. Marci, Tem- 
plum S. Gregorii in Monte Ccclio , atque 
in asde facra S.Marias luper Minervam Sta- 
tua marmorea San6Hflimo Pontifici BE- 
NEDICTO XIII. ad ejus tumulum ereda . 

Tc- 
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Tcftatur infupcr Abbatia Tua Vangadi- 
cicnfis , in qua & commodum domici- 
lium , quo antea carebat , Commendata- 
riis parafti , & Clericorum Seminarium , 
pubJicafque Scholas, ad maximum regio- 
nis illius bonum , jam paras & inftruis , 
nec non ad Templi illius cultum Aram 
Magnam , & plura alia ornamenta . Te- 
ftatur Cafinenfis Tua Congregatio , cui 
Commendam S. Andrese de Bulco Apofto- 
•licatum litcrarum pra:fidio in perpetuum 
ccilifti , cuique certam pecunix fummam 
fingulis annis pcifolvis pro peregrinis ad 
Sublacenfc Specu confluentibus. Teftan- 
tur denique Fratres Minores Conventualcs 
Civitatis Caftellanx & Auguftiniani Ere- 
mita Fori Sempronii, in quorum Ecclefiis 
grati animi Tui clara extant argumenta, 
quod paflim in montanis utriulquc Ordi- 
nis Coenobiis , dum Romanum via Flami- 
nia iter agis, nodtiirno frui cpnlucveris 
hofpitio. DEUS OPTIMUS MAXIMUS 
diu Te fervet incolumem , ut non Brixia- 
na tantum , hxc Dioecefis , fed univerfus 

Chri- 
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Cluiftianus Orbis magis magifquc & mu- 
nificentiae Tu* , & aliis , quibus fulges, 
animi dotibus illuftretur. 

Accedo nunc ad imperatum examen , 
afferamque primo loco ( ita enim EMI- 
NENTISSIME PRINCEPS jufiifli } epi- 
Rolam ipfam fuperius indicatam , quam 
fcilicct praeftantiflimus Mathefeos Profef- 
for ad Te confcripfit *, nam exemplar Tux 
ad eundem datx, rerum Tuarum parcus 
nimium xflimator, intercidere pafTus es. 

VIRO CLARISSIMO . 

D. 'ANGELO MARIM QUIRINO 
MON. CASINENSl 

D. Guido Grandi Mon, Camaldulenjis 

S. 

Q Uod , te rogante , femel iterumque refpon- 
di y hoc y te^ jubente , literis confignare 
'non abnuo j quid enim nutibus tuis non 
deferam , qui tali Mathematicas f dentias ardo- 
are profequeris y quas unice ipfe depereo} Itaque 

tu<s 
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tucB erga Euclidceam demonflrationem lib. VII. 
Prop. 1 1. Thcor. 19. exceptioni quid reponi 
pojfe crediderim yjic candide aperio. 

Probat Euclides loco citato , minimos nume^ 
ros omnium eamdem cum ipjis rationem baben^ 
tium ceque metiri numeros ipfts proportionales y 
hoc ratiocinio , Si fuerit A . B ( qui minimi in 
. fua ratione fupponantur') :: C.D, erit alter- 
nando A . C : : B . D . ergo ( per definitionem 
proportionalium numerorum ) erunt antecedentes 
A yB ( ut pote minores termini proportionis ) 
confequentium C j D aut eadem pars , aut eos- 
dem partes 5 quod fi eosdem partes, jam una ta- 
lium partium ipfius C incluf arum in anteceden- 
te A (puta O) ad ipfum C ejfet , ut una fi- 
milium partium^ ipfius D incluf arum in ante- 
cedente B ( puta P) ad ipfum D , & alternan- 
do foret O.P::D.C:: A.B> hoc eft h.B 
non ejfent minimi in fua ratione contra hypo- 
thefim , Supereft ergo , ut A, & B fint eadem 
pars ipf orum C,D , adeoque ipfos ceque metian- 
tur y quod eft propofitum . 

Excipis tamen , Vir Clarijfime , & conf ?que;n- 
tiam inficiaris, quod A jB minimi non ejfent in 

fua 
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/ ua ratione ex quo foret O . P : t C . D > conten - 
dis enim yfuf picari quempiam pojfe, an non al~ 
teruter numerorum , puta P , fit numerus fra-> 
61 us fra6iione proprie diSia , ideft minor uni- 
tate i cum evidens fit , numerum fra6lum habere 
pojfe ad integrum illam rationem , quce inter 
duos integros repcritur . 

Verum non video y exceptioni hujufmodi locum 
ejfe: Quia enim apud Euclidem lib. VJI. defi- 
nit. 2. numerus eft cx unitatibus compo- 
fita multitudo , omnis apud Euclidem nume^ 
rus eji integer y rurfus cum definit. 3. ejufdem 
libri fit pars numerus numeri, minor ma- 
joris, cum minor metitur majorem; de- 
finit. 4. partes, cum non metitur, 
omnem partem numeri, aut plures ejus partes efi 
fe numerum proprie diSlum , videlicet integrum. 
Cum igitur evidenter inferatur ab Euclide inpra^ 
mijfa demonfirationCy Ay&B eJfe ip forum C, D 
vel eandem partem y vel eafdem partes , profe6io 
quaelibet talium partium , five O , five P erit 
numerus integer > neque f uf picari quis poterit , 
ejfe poffe fra6lionem proprie didlam . Pars enim 
cujufvis numeri juxta terminos ab Euclide de^ 

finitos 



Digitized by Google 



(» 3 ) 

finitos nunquam minor cft unitate . 

Hcec funty quce , ut defiderio tuo facerem fa- 
tis , m hanc rem animadvertere placuit : / uper- 
eji uty quo veritatis amore prcemiffce demonjira- 
tionts examini manum admovifli , eodem {fiqui- 
'dem noflra refponfio dubitationi amolienda par 
videatur ) ab ipfius impugnatione jam retrahas y 
& Geometrarum Principi fuam laudem relin- 
quas y qua per tot fecula apud otnnes Mathe* 
maticos fcriptores conflant ifitme fruitur ; quod 
fcilicet abfque omni penitus erroris , aut para^ 
logifmi notay elementa fua confcripferit yin qui- 
bus etfi majorem nonnulli claritatem , brevita- 
temve aliquando defideraverint , vitium tamen 
nullumy quod veritati y aut foliditati ejus de- 
monfirationum officeret , ha^enus efl deprehen^ 
fum . Vale. 

Ex Monaflerio Angelorum Vllh Eat, 
O^obris 1704 , 

Efl itaque Euclidis propoficio: numeri om- 
nium fibi proportionalium minimi numeros quof* 
cunque fibi proportionales ceque metiuntur y vi* 
dclicct fi fuerint duo numeri a , b in fua 
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ratione minimi , tales nimirum , ut in 
eadem ratione duo alii illis minores dari 
nequeant , contendit Euclides , fore, ut 
duo a y ceteros omnes , puta %A y B , 
eandem cum illis rationem habentes, ex 
aequo metiantur. Duo autem numeri a , 
b dicuntur totidem alios «/4, B fibi pro- 
portionales ex aequo metiri , cum duo 
b aeque toties fumti binos alios adeo 
explent , ut nihil omnino vel fuperfit , 
vel defit . Sic porro ab Euclide haec ipfa 
oftenditur pro^ofitio . Cum enim ex hy- 
pothcfi habeatur a . b ^ • B y erit 
a,nA :zb.B(*)i cumque jam Cit a 
b B y numeri minimi a , b erunt par- 
tes, & quidem fimiles , majorum nume- 
rorum B. Vel igitur minimi nume- 
ri ^ ^ funt partes aliquota: fimiles duo- 

rum ®/^,B)Vel funt eorundem partes ali- 
quantae. Si primum : dubium non cft , 
quin minimi ayb metiantur ex aequo ma- 
jores fibi proportionales «/4 , B . Quippe 
in eo pofita effc natura partium aliquota-*- 

rum 



(*} Lib. V. prop. i6. 
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rum fimilium, ut seque toties in fuis to- 
talibus magnitudinibus contineantur , fcu 
toties ex sequo fumtse illas perfedle adse^ 
quent , & plane expleant . Sin alterum 
uimantur ex ipfis minimis numeris a y b 
duo integri numeri w , n, numerus fcili- 
cct tn cx minimo ^ numerus n ex mi- 
nimo b ; fintquc numeri m , n y minimis 
a , b fubdudli , partes aliquotse fimiles ma- 
jorum numerorum Igitur quoniam 
ob hypothefim d\m,n ^ (*), nec non 
a,b erit quoque »?. w b-, 

Conftat autem , ellc m ^ < b j cum 
numeri m , n politi fuerint partes duorum 
a, b. Ergo contra hypothefim duo nu- 
meri a , b non funt in fua ratione mini- 
mi . Extant enim hoc ipfo duo alii m y 
^ui minores funt duobus ipfis a-y b y fi- 
mulque eandem cum illis rationem ha- 
bent. Itaque fieri non poteft, ut duo a , 
h fint in fua ratione minimi , & fimul , 
fi ad majores fibi proportionales «/4, B re- 
ferantur , partium aliquantarum fimilium 

mu-t 



(•) Lib. V. prop. ly. 
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munus obeant . Duo creo numeri a ^ b 
vel non funt minimi, vclfi fune minimi, 
non funt partes aliquantae /imilcs duorum 
«/i, B. 'Politi funt autem in fua ratione 
minimi . Igitur partes itidem funt non ali- 
quanta: > led aliquotx limilcs duorum libi 
proportionalium B ; eofquc proinde, 
licuti etiam eodem jure ceteros omnes , 
qui libi in fua ratione rcfpondent, a;quc 
metiuntur. 

Quamvis crgoEuclidarumcjufmodi ra- 
tiocinium vifum fuerit Mathematicis om- 
nibus rede concludere, laudatamqucpro- 
politioncm ad evidentiam oftendere, Ti- 
bi tamen uni , PRINCEPS SAPIENTIS- 
SIME liilficiens haudquaquam videbatur . 
Contciidebas enim , fu^icari polTc nonne- 
minem , partes aliquotas limilcs m , n ma- 
jorum numerorum %4y B minimis derra- 
das terminis a , b, integros numeros non 
clTc , quemadmodum Euclides in fua dc- 
monftrationc pro certo habet, fed earum 
alteram numerum clTc fradum • Certe 
cum ea Iit minimorum numerorum in- 
doles. 
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doles, Ut totidem alii integri numeri, qui 
in eadem ratione illis minores fine, inve- 
niri nequeant, evidens in eo eft repugnan- 
tia, ut numeri minimi partes (imiles,qux 
integri quoque numeri lint, complecSian- 
tur. Contra vero manifcfle confbt, mini- 
mis quibufeumque numeris, per regulam, 
quam auream dicunt , partes fimiles fub- 
duci poflc, quorum altera integer nume- 
rus fit, altera fcat^lus. Si autem altera ha- 
rum partium fimilium, puta w, pro fra- 
d:o numero habeatur, neminem latet, lau- 
daram Euclidis dcmonftrationcm palma- 
ri vitio laborare . (Quandoquidem ex eo 
quod {\tm, n 'ZL a, hy haud rc<Stc profcdlo 
deducitur,numeros ayh contra politionem 
non eUc in fua ratione minimosicum non 
quicumque numeri minimis minores,ipfif- 
que proportionales, fcd ii tantum, qui in- 
tegri limul Hint , minimis iplis officiant. 

. Tua porro hxc , CARDINALIS SA- 
PIENTISSIME, animadverlio anlam mi- 
hi prxbuit, ut. Euclidis ratiocinium , lo- 
quendo de minimis numeris in genere 

b pro- 
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proportionis multiplicis , attentius , quam 
antea unquam feciilcm ^ expenderem , at- 
que ad rigidiorem trutinam revocarem . 
Hinc factum eft,ut non parum vitiofum 
mihi quoque videretur . Vcl enim , aje- 
bam , in hoc proportionis genere unitas 
habet rationem minimi termini » adeo 

• i 

nimirum ut minimi numeri in ratione 
dupla fint 1. i.,in ratione tripla 3. i., &c. 
vcl uterque terrhinus debet clTc numerus, 
prout ab ipfomct Euclide definitur , muU 
titudo fcilicct ex unitatibus compqfita . Si 
primum : Euclidis ratiocinium , loquen- 
do dc minimis in hoc proportionis gene- 
re , cft ridiculum ,& nihil concludit. Eft 
ridiculum j quia, cum ex terminis pateat , 
unitatem cfTc partem aliquotam integri nu- 
meri, ridicula eft dubitatio dc oppofito j at- 
que adeo locum non habet disjuneftiva pro- 
pofitio: numeri minimi aut funt partes ali^ 
quota y aut aliquanta V cum veritas prio- 
ris membri ex fola unitatis & numeri 
notione intcllcdui evidenter reluceat . 

Ni- . 



(*) Lib. VII. dcf. X, 
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Nihil vero- ratiocinium ipfum con.clu- 
dic ; quia , cum ncccflario tunc dicen^ 
dum fit, partem aliquotam majoris nu* 
meri , minimo termino lubdudam , non 
efle integrum numerum, fed fradum , 
utpotc quxnonnifi aliquot unitatis minu- 
tias compicdi poteft > ficuti duo numeri 
ex eo non definunt efle in fua ratione mi- 
nimi, quod hujufmodi fimilcs partes con- 
tineant, ita ex harum fimilium partium 
pofitionc, numeros ipfos non amplius cl- 
le minimos, nonnifi peflime demonilra- 
rur. Si vero alterum placeat , minimos 
fcilicec numeros etiam in genere propor- 
tionis multiplicis ex pluribus unitatibus ne- 
ceflario confurgere,feu utrumque eflenu'. 
merum proprie didum , negare profedo 
nemo tunc pofle videtur , Euclidem in 
fuo ratiocinio falli. Etenim cum liume-i 
ri minimi in ratione dupla fine hoc ipfo 
4 . 2 . , atque ex his fumi queant partes 
fimiles, IciJicct i. ex termino 4. ,& i. ex 
termino 2., qua:, ut patet, numeros ma- 
jores 1 2. , illis proportionales a:quc me- 

b 2 tiun- 
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tiuntur, quin duo ipfi 4., i.dcfinant cf- 
fc in fua ratione minimi , non nifi illegi- 
tima cft illatio, qua, ex politione harum 
partium fimilium, binos numeros 4., 1. 
minimos in fua ratione amplius non clTc 
infertur . Accedit y 'minimum utrumque 
terminum in genere proportionis 
f licis clTe non polle multitudinem ex 
pluribus unitatibus compolitam , nempe 
numerum , prout ipfum fumit Euclides , 
quin propofitio ipfa plerumque lit falfa . 
Numeri namque 4. 2. , qui bac in hypothe- 
lielTent minimi in ratione dupla me-' 
tiuntur numeros 3 , , neque binos i o. 
y.,qui in eadem ratione libi refpondent , 
licuti nec duo 6 , 2. minimi in ratione tri- 
pla metiuntur binos libi proportionales 9. 
3, , neque duo 8. 2. minimi in ratione qua^ 
drupla, ut alios quamplures cafus omitr 
tam, funt menfura duorum 12. 3., qui 
eadem cum illis ratione donantur . 

Quam grave negotium contra Euclidis 
ratiocinium facellant hujufccmodi ani- 
raadvcrlioncs , nemo non videt . Neque 

illis 
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illis fit (atis, fi dicatur cum laudato Viro 
Cl., omnem partem numeri , aut plures ejus 
partes apud Euclidem ejfe numerum proprie 
diSiumy (dlicct integrum y ex eo nimirum, 

<]uod fiimmus ille Geometra numerum de- 
finiat : multitudinem ex unitatibus compojitam 
( ) 5 partem ( ali(]uotam ) vocet numerum 
numeri minorem majoris , cum minor metitur 
majorem > contra vero partes appellet, 
cum non metitur ^ fcu cum non eft 
pars numeri aliquota , fcd aliquanta . Si- 
quidem licet non inficiar , Euclidem dc 
integris tantummodo numeris eo in loco 
diflcrerc , explicandum tamen eft , cur 
noluerit, fraiftioncm eilc partem numeri, 
quamvis fit pars unitatis , quas fimiil cum 
aliis, ut ipfe quoque fatetur , integrum 
quemcunque numerum conftituit . De- 
terminare itidem oportet , num unitas in- 
ter minimos numeros habenda fit, atque 
ad Euclide pro altero minimorum termi- 
norum in genere proportionis multiplicis 

b 3 fltrrir 

(•) Lib. vir. def. 2 . 

(**) Ibidem def. 3. 

(♦*•) Ibidem def. 4. 
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fuerit habita , an vero a minimorum fc- 
ric , utpotc qux apud Euclidem non eft 
numerus, fed tantum principium numeri, 
fit rejicienda . Illud quoque principium 
oftendendum videtur , cui Euclidasa de- 
monftratio prrfertim innititur , videlicet 
fartibus aliquantis Jimilibus duorum numero* 
rum inferorum fubtrahi pojfe partes aliquo* 
tas fimiles eorundem y qua fint numeri integi. 
Hujus enim veritas neque ex fola termi- 
norum notione menti immediate occurrit, 
neque ex aliis principiis per fe notis , ut 
reeSa exigit methodus , ab Euclide demon- 
ftratui^ Non levem poftremo menti in- 
gerit fcrupulum Euclidxa partis aliquanta: 
definitio , eam fcilicet partes c(Tc , non ve- 
ro partem ejus , cujus dicitur pars j fi no- 
mine partis non unitas, fed numerus, ut 
ipfam Euclides definit, intelligatur. Qui- 
narius namque numerus pars eit aliquanta 
feptenariiy & tamen quinarius non continet 
partes aliquotas feptenariiy cpix integri fine ' 
numeri . Neque juVat reponere , nomine • . 
panium aliquotarum,qu£ein parce numc- 1 

ri 
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ri aliquanta contineri ab Euclide dicuntur, 

unitates quandoque intelligi . Etenim fi 
unitas elt pars numeri aliquota : ergo non 
omnis pars numeri aliquota , fecus ac ip- 
fe dicat Euclides , numerus ell . Si vero 
non omnis pars numeri aliquota eft nu- 
merus : ergo hujufmodi pars generarim 
fumta minus redte numerus ab Euclide 
vocatur . Adde , etiam in parte numeri 
aliquota , fi ipfa quoque ncceflario fit nu- 
merus, plures unitates comprehendi; pro- 
inde eodem jure ipfam fimiliter partium 
nomine ab Euclide defignari debuifle . 

Ut igitur ingenue fatear , PRINCEPS 
EMINENTISSIME , hac de re quid fen^ 
tiam , dico , nullam in fuis Arithmeti- 
co: libris de fragiis numeris mentionem ab 
Euclide fuifle fa(5tam,fed illum pro certo 
& evidenti habuifle, omnem numeri par- 
tem efle numerum integrum , ex eo quod 
unitatem , atque adeo etiam numerum 
fummus ille Geometra in abftradlo dum- 
taxat expenderit. Cum enim dicatur, 
tum quod omnino indivifibile clt , tum 

b 4 quod 
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quod divifibilitatc pollet , unitas futitta in 
abftrado , quemadmodum fpccificam na- 
turam fubjc(^i , quod dicitur unum, non 
involvit , eodem jure partes non includit , 
propterea ne mente quidem in minutias , 
qu« fradto numero exprimuntur , dividi 
poteft . Hac igitur de caufa altum eft apud 
Euclidem de fradtis numeris iilentium:ib 
ludque principium , vcluti ex terminis no- 
tum , Vir fummus in fua demonftrationc 
alTumpfit, partibus videlicet aliquantis fi- 
milibus duorum numerorum integrorum fub^ 
trahi pojfe partes aliquot as fimiles eorundem, 
quee itidem fint numeri integri , Enimve- 
ro fi numerus in abfiradto lpc(5fetus nul- 
lam fradionem admittit , alterutrum 
ncceflario dicendum efl: , aut Icilicet in’ 
partibus aliquantis fimilibus duorum nu* 
merorum partes aliquotas fimiles iplbriim 
non includi } quod veritati , ut infra often-* 
dam , confonum non eft ; vel partes illas 
aliquotas partibus aliquantis fiiBtra6bas,cfi 
fc numeros integros, ut Euclides fiipponit. 

At quoniam contra hiec reponere quis 



( 2 $; 

poflcc , magnitudinum dumtaxat in infi- 1 * ' b 
nitum divifibilium proprium cflc, ut par- 
tibus carundcm aliquantis fimilibus demi 
queant parces aliquotse fimilcs, qux ejuf- 
dem Cnt indolis cum fuo toto \ ac proin- 
de numericis magnitudinibus in abftra\^o 
fpc(5latis id nullatenus convenire , ut 
carum divifibilitati certi pra:fcripti fint fi- 
nes , impoliti mihi muncrisratio poHulat, 
ut rem altius repetam , prjefcrtim cum , 
ctiamli numerus in abftradlo conlidcrctur, 
non omnia , qux Euclides demondratio- 
ni fuperiori loco objedta funt, diluantur. 
Arbitror itaque , ad mentem non cflc Eu- 
clidis^ ut unitas a ferie minimorum tcr« 
minorum excludatur . Neque enim eo ad- 
duci pofllim, ut credam ^ tantum Virum 
iatuiflc,non modo Propolitioncm ipfam 
plerumque fallere , fi uterque terminus 
minimus in genere proportionis multiplicis 
ponatur multitudo ex unitatibus compbfi- 
ta} verum etiam aut ejus dcmonftrationcm 
palmari vitio laborare, aut quam tradi- 
dit , partis aliquants definitionem plane 

cor-» 
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corruere. Adeo enim evidens cft, ea in 
hypothcfi minimis numeris fubtrahi pof« 
Ic partes aliquotas fimilcs majorum nume- 
rorum , quin ipfimct numeri in ratione 
multiplici definant efle minimi, quemad- 
modum etiam partem aliquotam numeri, 
ex qua fimul cum alia , vel aliis, pars ejuf- 
dem numeri aliquanta confurgit , quan- 
doque unitatem efle, ut neutrum a nemi- 
ne in dubium vocari queat . Non nego 
tamen , definitionem partis numeri aliquo- 
IX ab eo traditam , minus redtam alicui 
idcirco videri pofle , quod unitati illa 
minime conveniat. Verum puto , huju- 
fcemodi difficultati fieri fatis , fi dicatur , 
Euclidem eo in loco definitionem noncu- 
jufvispartis numeri aIiquot«e,fed ejus tan- 
tum , qua: numerus itidem efl: , tradidif- 
fe . Si unitas tamen pro altero minimorum 
terminorum in genere proportionis multis 
plicis habeatur , aliquid faccflit negotii de- 
finitio ipfa numeri . Videtur enim vel 
numerus non efle^ multitudo ex unita- 
tibus compofita , ut ipfum explicat Eu- 

cli- 
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clidcs , vel unitas a Iciic 'minimorum 
numerorum , juxta Euclidem , elTc reji- 
cienda . Dico ergo , unitatem quidem 
non c(Te numerum ; ac numerum dici pof- 
i'c, dum alteri numero comparatur; ne- 
que id efle ab Euclidis mente alieni^m . Is 
enim dum numerum vocat multitudinem 
ex unitatibus compofitam , fumic nume- 
rum /<?, i\wc abfolute y & ih hoc 
fenlu unitas apud ipfnm non eft numerus. 
At dum agit de minimis numeris, eos 
omnes terminos numerorum nomine defi- 
gnac, quorum unus rationem aliquam ad 
alterum habere poteft , cujufmodi certe 
eft etiam unitas. Nemo quippe ignorat , 
ufum efle in Mathefi vetuftiflimum, a 
prifeis etiam Mathematicis ufurpatum , 
ut fpecies proportionis multiplicis determi- 
neritur per rationem numeri rationalis in- 
tegri ad unitatem, & viciftlm fpecies pro- 
portionis Submultiplicis per rationem uni- 
tatis ad numerum rationalem itidem inte- 
grum : quod proculdubio haud re<fte fa- 
(ftum ab illis fuiircc,&: nunc etiam fieret, fi 

unitas 
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unitas pro altero proportionis cctmino , 
atque adeo pro miniix^ numero , cum de 
his agitur, haberi nequiret. Hinc CJ. Vol- 
fius numerum vocat , quidquid refertur ad 
unitatem , ut re£ia linea ad aliam re^am ( * ) 
qua admiiTa notione numeri , non tam 
tum multitudo unitatum , verum etiam 
unitas ipfa, ejufque fradbiones numeri no- 
men jure ac merito fibi vindicant, quate- 
nus nempe tam multitudo unitatum, quam 
ipfa unitas , ac quxvis fradbio ad unitatem, 
quemadmodum una redba linea ad aliam 
redam referri , eique comparari polUt . 

Verum etfi detur , etiam apud Eucli- 
dem alterum minimorum numerorum in 
genere proportionis multiplicis e fle unita- 
tem , ne fummus ille Geometra hac in re 
tam alte deceptus fuifle dicatur, videlicet 
dum laudaram Propofitionem, vcluti uni- 
verfaliter* veram, demonftrandam fufeepit, 
qua: univerfaliter vera non eft , ejus tamen 
ratiocinium non videtur ab omni labe 

pur- 

( * ) Arith. 10. Tom. I. Elcm. Mathcm. Edit. Ctnc~ 
venfis anno 1752. 
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purgari pofic. Vcl enim putavit , de mi- 
nimis quibulcumcjuc numcris,in omni fcili- 
cct proportionis genere oftendendum e fle, 
cos habere non pofle rationem partium 
aliquantarum fimilium , vcl ab hac lege 
numeros excipiendos efle credidit , qui 
funt minimi in genere proportionis wu/r/- 
plicis. Si hoc alterum placeat: certe in eo 
peccavit, quod cafum non diftinxcritj ne- 
que dcmonftraverit , minimos numeros 
in hoc proportionis genere efle partes ali- 
quotas fimiles numerorum fibi proportio- 
nalium , fcd pro evidenti , atque ex termi- 
nis noto id habuerit , quod tamen hujut 
modi non cft , ut infra patebit . Sin autem 
primum : quamvis in aliis proportionum 
generibus ipfius demoniiratio locum ha- 
beat’, oftcnlo principio , cui illa innititur, 
loquendo tamen de minimis in proportio- 
ne multiplici )Eucliics haud dubie culpabi- 
lis cft . Cum enim natura apogogica demon- 
ftrationis in eo confiftat , ut pofito con- 
trario ejus , quod probandum nobis cft , 
tamquam vero , aliquid colligatur datx 

pofi- 
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pofitioni omnino repugnans, ut inde ipfa 
poficio falfa appareat , ac proinde verum, 
quod hujufmodi erat oftendendum , nc- 
cefle eft in hoc demonftrationi genere , 
ut quod data: pofitioni opponitur , 
probari non pofiit , neque ipfa pofitio ex 
terminis falla appareat. Confiat autem , 
ex fola terminorum notione , unitatem 
nec efle, neque concipi pofle fub ratione 
partis aliquantic integri numeri fibi Jho* 
mologi . Confiabit quoque , Propofitionem 
ipfam in hoc proportionis genere dircdlc 
ofiendi pofle . Ergo perperam , minimi 
numeri in genere proportionis multiplicis 
ceteros omnes fibi proportionales ex a:quo 
metiri abfurdo demonfirantur. Si quis 
vero dicat , id ex eo dumtaxat ab Eucli- 
de fatfium fuifle, ut generalem propofiti 
theorematis demonfirationem traderet , 
hujulmodi fcilicet , qu^ omnes omnino 
calus compIe(fieretur : contra eft ; quia 
cum ex unitate quamvis ..ponatur pars 
numeri aliquanta , lubtrahi nequeat pars , 
qua: fit numerus integer, Euclidxa demon- 

firatio 
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flratio nullatenus cafum continet, in quo 
alter minimorum terminorum fit unitas i 
fcd cos tantummodo , in quibus uterque 
minimus terminus plures unitates comple- 
(flatur, quatenus nempe hujufcemodi mi- 
nimis numeris, fi ponantur partes aliquan- 
tx fimiles numerorum fibi proportiona- 
lium , fubduci poflunt partes eorundem 
numerorum aliquotx fimiles ,quxfint nu- 
meri integri , ut infra oflendam , & in 
ipfa demonftratione veluti principium cer- 
tum , & cuique notum aflumitur . 

Duo itaque cafus mihi diflinguendi vi- 
dentur, alter fcilicet, in quo unitas ratio- 
nem habeat minimi termini} alter vero, 
in quo minimus uterque terminus plures 
unitates contineat. In primo cafu vel dan- 
dum non eft Adverfario , minimos nu- 
meros concipi poiTe fub ratione partium 
aliquantarum fimilium numerorum fibi 
proportionalium, ex eo nimirum, quod 
idea partis aliquantx unitati aperte repu- 
gnet; vel aliunde, quam ex partibus ali- 
quotis fimilibus, qux minimis ipfis ter- 
minis 
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minis fubtrahantur , dcmonftrari debet 
minimos numeros rationem partium ali- 
quantarum fimilium habere non pofle , 
quod fcilicct utraque illa pars minimis ip-i 
fis fublata concipi nequeat vcluti numerus 
inteo-er. In altero vero cafu admitti qui- 
dcnfpoteft hypothefis partium aliquanta- 
rum limilium , nempe minimos numeros 
c(Tc partes aliquantas fimilcs numerorum , 
qui eadem cum illis ratione donantur; ve- 
rum tunc oportet oftenderc principium , 
quod ad hanc adverfarii pofitionem ever- 
tendam in ipfa demonftratione alTumitur, 
minimos fcilicet numeros habere non pojfe ra- 
tionem partium aliquantarum Jimilium , quin 
detrahi illis queant partes aliquota fimiles 
numerorum fibi proportiondium ^ . qu<s fint nu~ 

meri integi, rr 

Cum itaque primus calus lit tantum 

de minimis numeris in ratione multiplici , 
hoc>, vel alio haud diffimili ratiocinio 
oftendi poteft propoCtio . Sint duo ini- 
nimi numeri a, bj&c duo fibi proportio- 
nales tA yB. Efto autem b n: i .Quoniam 

igitur ' 
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igitur cx hypothcfi ha*bctur a. b ^ tA.B, 
erit etiam a,tA b .B . Submultiplex 

autem elt ratio termini b ad terminam 
B)cum b fjt unitas, & B numerus integer. 
Ergo fubmultiplex quoque erit ratio ter- 
mini a ad terminum «Ai atque adeo duo 
terminis, b erunt partes aliquotcc fimi- 
ies duorum e/^, B, (eu, quod perinde eft, 
duo minimi j, b binos fibi proportiona- 
les B ex requo metientur. 

Quod vero attinet ad alterum cafum : 
ut pateat veritas principii ab Euclide in 
.(ua demonferatione alTumti , oltendain 
generaliter, proprium ejfe duorum integrorum 
numerorum^ qui Jint partes aliorum aliquantee 
Jimiles y ut integros alios numeros , qui fint 
partes aliquot ce Jimiles eorundem, complebantur. 
Hoc enim pofico principio, nemo amplius 
inficiari poterit , minimos numeros munus 
obire non pojfe partium aliquantarum Jimilum^ 
quin duo integri numeri illis detrahi queant , 
qui fint partes aliquotce Jimiles eorum , quorum 
ipfi minimi ponuntur partes aliquantos . 

c .. Itaque 

( *) Lib. V. prop. i6. 
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Itaque duo numeri p , q fint partes ali- 
quancaj fimiles duorum numerorum P,Q. 
Certum in primis efl: , fi numeri partiales 
p, q ex ecquo fubducantur, quoties poteft, 
totalibus P , Q y aliquod utrobique futu- 
rum e(Tc refiduum , minus ipfis p y q • In 
hoc enim pofita cft natura partis aliquan- 
tx 5 ut fcilicec aliquoties fumta fuum to- 
tum plane non expleat. Certum eft etiam, 
hujulcemodi refidua totalibus ipfis nume- 
ris P , Q efie proportionalia , nimirum po- 
ni non poiTeP.i^ p.q y quin itidem ha- 
beatur P— q ^ P.Q(*)ynccnon 

P'-' mp,Q ^mq P. < 2 , fiimta magni- 
tudine m pro numero coefficiente , feu ex- 
primente 5 quoties minores numeri p , q 
in majoribus fibi proportionalibus P , Q 
adxquatc contineantur . (Quandoquidem 
cft mp.mq tu p,q ; adeoque etiam 
mp.mq ^ P.Q j ciim jam fit ex hypo- 
thefi p,q tu P,Q, 'Nemo quoque inficia- 
bitur , in ablatione refidui a parce aliquan- 
ta, 

( * ) Lib.V. prop. ipi 
( **} Ibidem prop. i r. 
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ta , & hujus refidui , fi quod fupcrcft , a 
refiduo priori, atque ita dcinccps> fieri non 
pofle progreflum in infinitum , fi dc inte^ 
gris rationalibus numeris loquamur. Cum 
enim numerus quicumque rationalis inte- 
ger a finita unitatum multitudine non dif- 
ferat , & refiduum , quod in alterna illa 
detracflione relinquitur, continuo minua- 
tur , neccflc cft-, ut per iteratam fubtra- 
dlionem numerus totalis exhauriatur tan- 
dem . & evanelcat . Pro comperco demu m 
habeo, in alternis hifce detractionibus con^ 
tingere nullatenus jX)flTe, ut vel ad fracifio- 
nem , vel ad unitatem in utroque termi- 
no deveniatur. Non ad fradtionem j quia, 
cum numeri omnes ponantur integri, rc- 
fidua quoque femper erunt integri nume- 
ri. fecus numerus integer ex integro fra- 
droque fimul unitis confurgerct ; quo cer- 
te nihil abfurdius . Neque ad unitatem 5 
cnimvero cum refidua fint diredte inter 
le , ut totales ipfi numeri , quemadmodum 
ipfi totales numeri funt inaequales, refidua 
quoque femper debent elTe inaequalia , cu- 

c z juf- 
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jufmodi non fune unitates . Hifcc pofi- 
ris , cfto 

' P’-^4pZ^rn. Q ^ 4q n, ■ 

p ^ ^ mZZ X , q ^ 'ZZ y • 
m 1 X ZZ o , n ly 'ZZ o. 
Cum igitur ex fa(fla Iiypothcfi habeatur 
P.QZZp.qyCVitP ^p.Q.^qZ:P.Q,ZZp.q 
(*) Eft autem 4p.4qZZp.q (**) Ergo 
erit quoqueP — 4 P *6 ^ 4 ? ZZP.QZZp.q> 
Sed pofuimus? — 4pZZ m, 8 cQ^ 4 qZZn» 
Ergo erit etiam w.n ZZ P.Q ZZ p.q . Eo- 
dem modo dcmonftratu difficile non erit, 
effiep— ^m.q -*^nZZP-QZZ p.q y five 
x.y ZZP-Q ZZp.q. Igitur integri numeri 
Xy y funt partes fimiles tam numerorum 
toralium P,Q,quam numerorum, qui fune 
partes eorundem aliquantae fimiles, p, 
Porro cum fit ?—• 4pZZ w,fcuP ZZ 4 P 
nec non p^-^^fnZZ Xy five p ZZ^m-^Xy 
erit P 4Ar-Hw; cumque fic 

mZZ, zxy crkP ZZi4X-^4X ixZZ 3ox^ 
Simili ratione demonftrabitur , clTc quo-' 
' ' ' que ' 

(*) Ub.V.prop. 15?. 

(*♦) Ibidem prop.i?. ' 
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que Q i 47 4 - 4JK ^ 30^. Quam- 
obrem numeri x,y funt parces non modo 
fimiles, verum etiam aliquota: numerorum 
P,Q , atque adeo etiam numeri 6x, 6y 
erunt partes itidem aliquota: fimiles eo- 
rundem P, Q , ex eo nimirum quod fit 
SX^xz: loxZ^Py &c 5oy^Q, 

Numerus autem :z^ (j^citpars numeri '^pt. 
ficuti etiam numerus ^a? efl: pars nu-. 
meri y j cum jam fit per hypochefim 

pz: ^ xzZ 7 X y 6>c qZZ 5 n 4-y jy . 

Ergo, numeris , fi ve partibus aliquan- 

tis fimilibus numerorum Py Q fubtrahi 
queunt partes aliquotas fimiles ipforum P,Q> 
nimirum partes quae fune integri nu- 
meri i itatque propterea , proprium efle 
partium aliquantarum flmilium duorum 
integrorum numerorum) ut partes aliquo- 
tas fimiles eorundem , qua: integri quoque 
fint numeri , compledtantur. 

Hinc nemo potefl: jure contendere j mi- 
nimos numeros a yb elfc partes aliquantas 
fimiles duorum numerorum B , quin 
fateri cogatur, partes aliquotas fimiles eo- 
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runc^cm<s/^,jB,qu^E fmt numeri integri, in 
ipfis minimis a , b contineri , atque adeo 
quin utramque partem m , n pro integro 
numero habeat . Quandoquidem fi mi- 
nimi numeri habere 'poflunt rationem par- 
tium aliquantarum fimilium, illis quoque 
tribuendum eft , quod partibus aliquantis 
fimilibus neceflario convenit ; vel fi mi- 
nimis numeris id competere nequit , quod 
in notione partium aliquantarum fimilium 
neceflario involvitur, 'conredtarium eft, ut 
non partes aliquantas, fcd aliquotas fimiles 
eorum omnium numerorum , qui eadem 
ratione pollent , minimi ipfi dicantur , 
Hinc pro Euclide inftaurari fic poteft ar- 
gumentum ; minimis numeris lubduci ne- 
queunt duo alii integri numeri , qui fint 
partes aliquotas fimiles eorum omnium nu- 
merorum , qui funt ipfis minimis propor- 
tionales ; ergo numeri minimi non fimt 
partes dllorum aliquantas. Conftat autem, 
aliud non extare partium genus, quod ali- 
quotas inter , & aliquantas medium lo- 
cum fibi vindicet , Igitur minimi numeri 

fune 
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lunt partes aliquotje fimilcs eorum om- 
nium numerorum , qui fibi in fua ratione 
reipondent i hofquc omnes propterea mi- 
nimi ipfi metiuntur. 

Reliquum eft , ut rationem reddam , cur 
pars aliquoca non partes vocetur , ut ali- 
quanta , etfi ea quoque plures ejufdem 
numeri partes aliquotas , nempe unitates 9 
plerumque contineat. Obfervandum ita- 
que eft , partem numeri aliquotam , licet 
cx pluribus unitatibus fit compofita, fi ad 
numerum , cujus eft pars, referatur , unita- 
tis inftar fpecftari pofle . Illius enim ratio 
ad ipfum numerum nullatenus ab ea dif- 
fert , quam habet unitas ad numerum, in 
quo toties unitas ipla contineatur , quoties 
pars illa aliquota in fuo totali numero 
comprehenditur. Sane quemadmodum 3. 
ter continet unitatem , eftque ad illam in 
ratione tripla ^ fic 12. complebitur 4., 
candemque rationem , triplam fcilicet, ad 

illum habet, ut proinde fic .i — HI 3 . 

^ 14 

Quatmiarius propterea numerus, fi 

C 4 rio 
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fis comparetur , nihil profedlo prohibet, 
quominus vcluti unitas talis indolis- ha- 
beatur , qua: ter fumta duodenarium ipfum 
conflituat , non fecus ac fimpicx unitas 
totidem fumta ternarium cfEcit . At ve- 
ro oppofitum accidit , (i de parte numeri 
aliquanta loquamur. Cum enim pars ali- 
quanta, aliquoties lumta, (uum totum adae- 
quate non expleat, unitatis inftar conflde- 
rari nequit , fcd neceflario fpedlanda eft, 
veluti plures fui totius aliquoras partes 
complcd:cns , nempe fub ea ratione , ut 
plures faltem unitates in ea diftinguenda: 
fint, & fub ratione plurium partium con- 
fideranda: . Merito igitur optimoque jure 
partem numeri aliquotam , licet plerum- 
que ex aliis pluribus itidem aliquotis fic 
compofita, non partes ,icd partem Euclides 
dixit; contra vero partem numeri aliquan- 
tam non partis , fed partium nomine dcfi- 
gnandam fuillc cenfuit . 

Ceterum quoniam pra:cipua ipfa Pro- 
pofirio non omnino in Arithmetica ncgli- 
genda cll, quicque hadlenus dixi, utEu^ 

cib 
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clideje cjufdcm dcmonftrationi yim fuam 
tribuerem, nimis molcfta alicui videri poC- 
funt, liceat mihi, PRINCEPS EMINEN- 
TISSIME, aliter quam ab Euclide fadum 
cft, propofitionem ipfam oftendere. Sine 
ergo duo numeri ^ ^ in fua ratione mi- 
nimi, quibus duo alii «/4, B in eadem ra- 
tione reipondeant. Igitur cum ex hypo- 
thefi Cit tA » B a , h i erit fimiliter 
ma ,mb 'Zl a. b "zz ^ .B {*)\ aC proinde 
B— bZ^<sA,B*-“a,b, . 
tA^z a. B—^zbzleA.B Zla.b, 

— b. 

Se fic deinceps (**) . Minimis ergo a, b abla- 
tis ex £cquo a majoribus fibi proportiona- 
libus zAy Bi quoties poteft , vel aliquid 
utrobique tandem relinquitur, minus du- 
bio procul ipfis a, h \ vel nihil omnino 
fupercft . Si hoc alterum : igitur minimi b 
metiuntur majores fibi proportionales 
«/^,Bjcum Iint hoc ipfo partes eorum ali- 
quota: fimiles. Sin primum; numeri mi- 
nores . 

( *) Lib. V. prop. i^. ■ . • ' 

(*•; Xib. V. prop. 
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nores cx illa fubtra(5lionc rcndui nnt x 
cfto nimirum «/4 — 3^? ZZx,B^ 3 h tZy. 
Ergo erit x.y 'Zl ,B'zla . b, Eft autem 
X < a,y <bi&c utrumque refiduum x, y 
eft numerus integer . Itaque duo a , b con- 
tra politionem non funt in fua ratione mi- 
nimi . Nihil ergo ex illa fubtradione fu- 
perelTc poteft> ftatque propterea, minimos 
numeros metiri ceteros omnes, qui eadem 
cum illis ratione donantur . 

Jam vides, CARDINALIS AMPLIS- 
SIME, hujufmodi demonftrationem nulli 
principio inniti, quod vel ex terminis evi- 
dentiffime cuique non pateat, vel ex aliis 
per fe notis manifefte non deducatur j ne- 
que fufpicari quempiam poiTe , ex una tan- 
tum parte aliquid in illa fubtra(5Hone re- 
linqui; aut pofTc fieri, ut ex una parte ad 
numerum integrum, ad unitatem ex al- 
tera deveniatur . Utrumque enim a vero 
plane abhorret . Primum quidem; quia 
admitti nequit«/4 •— waaUlA?, B^-^mb Zly 
quin ratio numeri ^ ad numerum a di- 
verfa ab ea fit, quam habet numerus B ad 

nu- 
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numerum b. Ratio quippe numeri ad 
numerum a non eft multiplex , cujufmo- 
di eft ratio numeri B ad numerum ^.Non 
poteft autem efle . a '> B , h ^ quin 
itidem fit JL, B ^ a, b (*) contra hy- 
pothefim. pofuimus enim B a, b. 
Ergo contingere nequit , ut in illa fubtra- 
(Stione minimorum numerorum a , b cx. 
majoribus Ebi proportionalibus B ex 
una tantum parte aliquid relinquatur. Al- 
terum quoque veritati confentaneum non 
eft i quia, cum refidua a?, y, E qu£B Ent, 
eandem inter fe rationem habeant , quam 
duo minimi numeri a, by fi reEduum x 
ponatur numerus integer , unitas vero re- 
Eduum y y quemadmodum reEduum x 
erit in ratione multiplici ad reEduum y , 
ita in eadem ratione erit minimus nume- 
rus a ad minimum b j atque adeo duo a , h 
non erunt in Eia ratione minimi. In hoc 
enim proportionis genere alter minimo- 
rum terminorum neceftariocft unitas, ut cx 

• • 

( • ) Pa^us Lib. VII. Collcft. Mathcmatic, prop. Pucltdes 
cx Campano lib. V. prop. 17 . 
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iis , qux fupcriori jam loco dicla fiinr, fa- 
ris aperte conilae. Minimi ergo numeri , 
ut pcrfpicuum cll , cos omnes a:quc meti- 
untur, qui minimis ipfis in eadem ratio- 
ne rcfpondcnc. Et hinc cll , numeros, qui 
in fua ratione non funt minimi , ex mi- 
nimis ejufdem proportionis cllc compofi- 
tos, Eque ad minimos ipfos referantur , 
multiplicem ad cos rationem habere . Id 
enim ex eo aperte fequitur, quod nume- 
ri in fua ratione minimi lint partes ^liquo- 
ta: hmiles eorum omnium , qui eadem cum 
ipHs minimis ratione donantur. 

Illud demum , PRINCEPS EMINEN- 
TISSIME, adjiciendum ccnfco , Euclidis 
Propolitionem , quam ha(Scnus , Te ju- 
bente , dilculfi, ceterafquc omnes, quae 
circa minimos numeros vcrfanrur , locum 
in fra(flis non habere, cujus quidem ratio 
cll; quia in hoc numerorum genere duo 
inveniri nequeunt , qui in fua ratione lint 
minimi. Cum enim frac5lio eo minor eva!^. 
dat, quo, manente eodem numeratore, 
in plurcs, adeoque exiliores minutias urii- 

tas 
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tas Jpfa dividitur , fcu , quod perinde e(l, 
quo magis fradtionis denominator auge- 
tur, quemadmodum poteft denominator 
duarum fradionum cjufdem nominis in 
infinitum crciccrc , quin earum numerato- 
res ullam vicillitudinem in quantitate fu- 
beant ; ita polFunt dure fradiones minui 
in infinitum i quin carum ratio mutetur, 
fi nimirum , iifdem numeratoribus ma- 
nentibus, penes quos fradorum numero- 
rum ratio unice Ipcdatur, communis ip- 
forum denominator contiquo major fiar. 
Nulli ergo fune , nec cfTc pofTunt numeri 
fradi in fua ratione minimi j ac proinde 
quas dc minimis traduntur, fradis nulla- 
tenus competere pofTunt. Hinc cfl etiam, 
nullos cfTe frados numeros’, qui primi vo- 
cari poffint, ficuti ex adverto , fi fiemus 
jn integris , extant , quibus primorum 
nomen jure debetur. Sunt enim primi , 
quos unitas tamum metitur , quatenus 
nempe, cum unitas omnium integrorum 
nunicrorum principium fit atque origo , 
merito cenfendi funt primi, qui ex. illa im- 

mc^ 
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nic.^iatc derivant . Ac vero cum nulla fit 
fradlio , qu£C ceterarum principium dici 
poilit , nulli funt ex fradlis , qui veluti 
omnium ^imi haberi queant , 

Itaque ut omnia paucis compledlar , 
ccnfeo ( etfi meum judicium quantas infir- 
mitatis fit , ipfemet diflimularc nequeam ) 
Propojitionem 1 1. lib. FU. , fi minimus uter- 
que terminus ex pluribus unitatibus cont. 
Itare dicatur , quandoque fallere , ejufque 
demonftrationem mancam prorfus cfle, 

& imperfed:am . Plerumque fallit Propo- 
pofitio , quod minimi quamplures nume-. 
ri tunc non omnes metiantur , qui fibi in 
fua ratione rcfpondent . Demonftratio 
manca efl> & imperfeda , utpotc princi- 
pio innixa oftendendo ab Euclide , non 
fupponendo ; cum ei fufiiciens ex ter- 
minis evidentia defit . Si vero alter mi- 
nimorum terminorum in genere propor- 
tionis multiplicis ponatur unitas , equidem 
fateor , Propofitionem ipfam nunquam fal- • 
Iere ; at contendo , aliquid , prastcr gene- 
rale principium gratis afiumtum , in ejus 

de- 
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demon/lrationc occurrcrc, fi generaliter fu- 
matur , quod plane repugnans cft, unitati 
feilicet detrahendam cllc partem aliquo- 
tam , qu£ fit numerus integer , ut unitas 
ipfanumcrum f^ihomohgtim metiri evinca- 
tur ; ut omittam Propofitionem ipfam in 
hoc proportionis genere ab abfurdo often- 
di , quamvis dircdle facili negotio demon- 
ftrari pofiit . Praeterea admifia Euclidsca nu- 
meri notione, arbitror , aut claudicare defi- 
nitionem partis numeri aliquotje , aut non 
parum vitiofam eflc definitionem partis 
aliquanta. Claudicat definitio partis aliquo- 
ta^ i cum non femper partes aliquota:, 
qua: in aliquanta continentur, fint numc- 
n > cujufmodi cfie partem numeri ali- 
quotam, Euclides in illius. definitione de- 
clarat. Vitiola vero cfi: definitio partis ali- 
quanta: > quatenus cjufmodi pars non lem* 
per partes aliquotas , qux fint numeri , ut 
vult Euclides, comprehendit . Ita quidem 
ego fentio j at aliorum erit de hac ipia qua:- 
ftione fententiam ferre , ac pritfertim Sa- 
picntifiimi illius Viri , quem dc eadem tri- 
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gintaquaruor ab hinc annis, CARDINA- 
LIS AMPLISSIME jconfuluifti, qui nimi- 
rum apud celebriores Mathematicos noftra: 
statis talem occupat locum , ut pro fuo 
do(5Irina: genere plurimum Mathematica 
dildplina illi debere fateatur . 

Quoniam vero ita me Tua ccepit huma- 
nitas, &mira comitas, ut quadam vcluti 
ncceffitatc dudus , nequeam quin meas res 
omnes Tibi committam, Te certiorem fa- 
cio, Elementa mea Mathematica XVIIh li- 
bris comprchenfa , jam pene ad umbili- 
cum efle perduda , lucem quoque nadura, 
fi ea , PRINCEPS EMINENTISSIME , 
probaveris . Sed ne Tua morer negotia, 
finis Epiftols faciendus cft , modum for- 
talTc excedenti. Vale. ^ 

Brixia: IV.Kal. Augufti Anno 1737.*' 
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